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Exercices : primitives et équations différentielles

ą Déterminer des primitives de fonctions usuelles

Exercice n°1 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ 3x3 ´ 2x` 2 b. f : x ÞÑ 7x5 ´ 6x3 ´ x` 1 c. f : x ÞÑ 4x2 ´ 3x` 10

Exercice n°2 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ x` 2`
1

x
b. f : x ÞÑ x` cospxq c. f : x ÞÑ 2ex ´ x

Exercice n°3 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ ´
1

x2
´ 2x` 1 b. f : x ÞÑ

6
?
x
` x2 c. f : x ÞÑ ´ex

ą Déterminer des primitives de fonctions composées

Exercice n°4 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ px` 3q4 b. f : x ÞÑ p2x´ 3q2 c. f : x ÞÑ 3x2px3 ´ 2q3

Exercice n°5 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ
6x` 2

3x2 ` 2x´ 3
b. f : x ÞÑ

2´ x
?
x2 ´ 4x

c. f : x ÞÑ xex
2

Exercice n°6 Soit g la fonction définie sur ]1 ; `8[ par gpxq “
1

xpx2 ´ 1q
.

1. Déterminer les réels a, b et c tels que pout tout x ą 1, gpxq “
a

x
`

b

x´ 1
`

c

x´ 1
.

2. Déterminer une primitive de g sur ]1 ; `8[.

Exercice n°7

1. Déterminer une primitive F de la fonction f : x ÞÑ
x2 ´ 2x` 4

x
telle que F p1q “ 2.

2. Déterminer une primitive G de la fonction g : x ÞÑ xex
2

telle que Gp1q “ 3e.

3. Déterminer une primitive H de la fonction h : x ÞÑ
5

p4x´ 3q2
telle que Hp1q “ 1.
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4. Déterminer une primitive J de la fonction j : x ÞÑ
2x´ 3

x2 ´ 2x` 1
telle que Jp0q “ ´2.

Exercice n°8 Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

a. f : x ÞÑ ´3 sinp3x´ 1q b. f : x ÞÑ p4x` 1q cosp2x2 ` xq c. f : x ÞÑ ´14 sinp7xq

ą Résoudre une équation différentielle du type y = ay + b

Exercice n°9

1. Résoudre l’équation différentielle y1 “
2

3
y.

2. Résoudre l’équation différentielle y1 “ ´5y.

3. Résoudre l’équation différentielle y1 “ 6y avec yp0q “ 1.

Exercice n°10 On considère l’équation différentielle (E) : 2y1 ´ y “ 3.

1. Déterminer une solution particulière constante de (E).

2. Déterminer la forme générale des solutions de l’équation différentielle y1 “
1

2
.

3. En déduire la forme générale des solutions de l’équation (E).

4. Déterminer la solution f de (E) telle que fp0q “ ´1.

Exercice n°11 Résoudre les équations différentielles suivantes :

a. y1 “ 5y ´ 2 b. 2y1 “ 8y ´ 5 a. 3y1 ` 10 “ y

ą Résoudre une équation différentielle du type y = ay + f

Exercice n°12 Soit f la fonction définie sur R par fpxq “ e´2x ˆ lnp1` 2exq.

On considère l’équation différentielle (E) : y1 ` 2y “ 2
e´x

1` 2ex
.

1. Montrer que f est une solution particulière de (E).

2. Donner les solution de l’équation différentielle y1 ` 2y “ 0.

3. En déduire les solutions de (E).

Exercice n°13 On considère l’équation différentielle (E) : y1 ` y “ e´x.

1. Montrer que la fonction x ÞÑ xe´x est une solution particulière de (E).

2. Résoudre l’équation différentielle y1 ` y “ 0.

3. En déduire toutes les solution de (E).
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