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Exercices sur les suites (1)

ą Utiliser le raisonnement par récurrence

Exercice n°1 Soit (un) la suite définie par u0 “ ´2 et pour tout entier naturel n par un`1 “ 1`
1

2
un.

Montrer que la suite (un) est croissante et majorée par 2.

Exercice n°2

1. Montrer que pour tout entier naturel n ě 1 : 13 ` 23 ` ...` n3 “
n2pn` 1q2

4
.

2. Montrer que pout tout entier naturel n ě 2 on a 1!` 2!` ...` pn´ 1q! ď n!.

Exercice n°3

Soit f la fonction définie sur R par fpxq “ ´0, 5x2 ` x` 0, 5. Soit (un) la suite définie par u0 “ ´0, 5 et pour tout
n P N par un`1 “ fpunq.

Montrer que cette suite est croissante et majorée par 1.

Exercice n°4

Montrer que pour tout réel x et pour tout entier naturel non nul que xn ´ 1 “ px´ 1qp1` x` x2 ` ...` xn´1q.

Exercice n°5 Soit (un) la suite définie par u0 “ 5 et pour tout entier naturel n par un`1 “
1

3
un ` 4.

Montrer que la suite est croissante et majorée par 7.

Exercice n°6 Soit (un) la suite définie par u0 “
1

2
et pour tout entier naturel n par un`1 “

3un
1` 2un

.

1. Calculer u1 et u2.

2. Montrer que pour tout entier naturel n, 0 ă un.

3. On admet que pour tout entier naturel n, un ă 1. Montrer que la suite (un) est croissante sur N.

Exercice n°7 Soit (un) la suite définie par u0 “ 1 et pour tout n P N par un`1 “ un ` 2n` 3.

Montrer que pour tout entier naturel n on a un “ pn` 1q2.
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ą Etudier la convergence d’une suite

Exercice n°8

1. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “ n2 ` n quand nÑ `8.

2. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “

ˆ

1
?
n
` 1

˙

`

n2 ` 3
˘

quand nÑ `8.

3. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “
2

´n2 ´ 3
quand nÑ `8.

Exercice n°9

1. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “ 2n2 ` 3n` 1 quand nÑ `8.

2. A l’aide d’un algorithme, déterminer à partir de quel rang n a-t-on un ě 106.

Exercice n°10

1. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “ 3n3 ´ 4n` 2 quand nÑ `8.

2. A l’aide d’un algorithme, déterminer à partir de quel rang n a-t-on un ě 106.

3. Déterminer la limite de la suite (vn) définie sur N par vn “
2n` 3

´n´ 5
quand nÑ `8.

Exercice n°11

1. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “ n´ 3
?
n quand nÑ `8.

2. Déterminer la limite de la suite (vn) définie sur N par vn “ n2 ´ 5n` 1 quand nÑ `8.

3. Déterminer la limite de la suite (wn) définie sur N par wn “
3n2 ` n

n` 3
quand nÑ `8.

4. Déterminer la limite de la suite (xn) définie sur N par xn “
?
n` 2´

?
n quand nÑ `8.

Exercice n°12

1. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “
n

5
` 7´

3n

n2 ` 4
quand nÑ `8.

2. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “
6n2 ´ 3n` 7

n2 ` n` 1
quand nÑ `8.

3. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “

c

3n2 ´ 1

5n` 4
quand nÑ `8.

4. Déterminer la limite de la suite (un) définie sur N par un “ n2

˜

c

3´
2

n
´
?

3

¸

quand nÑ `8.
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