M. Martin ©Copyright Fiche d’exercices Terminale Maths Expertes

Correction des exercices sur les nombres complexes (2)

> Module et argument d’un nombre complexe, affixe d’un point

Exercice n°1

-1
a. |z] =4/(-1)2++/3=2;cos(f) = 5 et sin(f) = \/75 Un argument de z est donc —%.
2 — 2
b. |z| =4/3%2+ (-3)2 = 3v/2; cos(f) = 3 V2 et sin(0) 5 —i. Un argument de z est donc —%.

3vV2 2 T3v2 2
/2 —V2(1 —14) V2 2.
c. z= - = - S~ =5 + 5t
1+4  (1+4)(1—1) 2 2
—+/2 est un réel négatif, son argument est donc 7 (27).
3
De plus, arg(1l + i) = % Donc arg(z) = 7 — % = Zﬁ (2m).

Exercice n°2

1. |za| = V22 + 22 = 2V/2.

2. D’apres les coordonnées de 0, A et A’, on a OA’=A’A=2 donc le triangle OAA’ est isocele en A’.
Puisque (AA’) est paralleles a (Oy) et que (OA’) est parallele a (Ox), alors les droites (AA’) et (OA’) sont per-
pendiculaire, ce qui veut dire que le triangle OAA’ est rectangle en A’.

s

On en déduit donc que (@ , OA) = 1

(27).

T
Un argument de z4 est donc 1

3. |zl =4v3+1=2
l2c| = V22 = 2

lzp —zc| = | — V3 —i|=+/3+1=2.

On a donc OB = OC = BC : le triangle BOC est donc équilatéral.

4. arg(zp) = (@, 0B) = (4,7) + (7,0B) = g + g =7

Exercice n°3

™

4

s

> (2m); ang(ec) = 7 (21)

1. arg(za) =  (27); arg(zp) =
2. D appartient au cercle de rayon 2 puisque |zp| = 2.

E appartient au cercle de rayon 3 puisque |zg| = 3.
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a. |—1+il=+2 s v \ ,
Ilmc—1+i—-V§<—i2+%jz)-—V§<aﬁ<lf+%ﬁn<lf>>>.
Doneamﬂ—14-n::%§(zw)fmnm,mg«—1-+@5)2:5xE%sz):-—%(mo

e |(vV2—1)il = V2~ et arg((v2—1)i) = &

i = v3
Donc 1 —i = /2 N[_i;% ::v§<am<ff>-+imn<jf>>.
Dnagu—w—_%

Adnsi 2] = Y21 ot ang(s) = £ - =% _ 37
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Exercice n°5

3
1. 24a=2+414, 2p = —1t, zc = 31 et ZD:_S_ii'
2. Placement des points :
C
G
A
1
0 L
B F
24i-3—-21  _1 1
3. On note z; l'affixe de ce milieu : 27 = A ; D _ 5 -5 - ZZ

Exercice n°6

=—etb=>5 xsin

. =5 x
a. a cos( 5

) -3 () =202 Dane - 2

\
“‘ﬂ w‘zl

b. a=2><cos< >:0etb:2><sin<—72r>=—2.Doncz:—2i

Exercice n°7

—

o = |0l = VB — il = 4/ (VB2 + (-1)2 = 2.

[\

Ut = 21| = |1+ )zn| = 1+ x |2n] = V12 + 12 X up, = V2up,.
(uy,) est donc bien une suite géométrique de raison /2 et de premier terme 2.

w

. Puisque (u,) est une suite géométrique de premier terme 2 et de raison v/2 on a u, = 2 x (\/5)”

4. v/2>1donc lim wu, = +00.

n—+0o0

Exercice n°8
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2. Tny1 = |zng| = ’( +

V3

X |zp| = —rp.

V3,
! 2

4 2

3 \/§i>Zn :‘3 V3

4 2

. PSP . 3
La suite (r,) est donc une suite géométrique de raison 5

3. 1o = [20| =

Onadoncr, =1 x <

1.

3)

La distance entre les points A,, et A, 11 est déterminée par :

‘zn+1 - zn|

(3+\/§i> X Zp — Zn

4 2

3 V3

T Sy S |
(4+2z )zn

>

(1),




